Ogrenci Konu Notu 04 — Boliinebilir mi?

Bu derste neler yapabilecegim?

Bir sayinin 2, 5 ve 10'a bolunup bélinmedigini birler basamagindan anlayip
gerekgelendirecegim.

3'e bolunebilmede rakamlar toplaminin neden ise yaradigini basamak degerleriyle
aciklayacagim.

9 kuralini ayni fikirle inceleyip bir kuralin tersini kontrol edecegim.

4 icin son iki basamagi, 6 i¢in 2 ve 3 kosullarini birlikte kullanip neden yeterli olduklarini
anlatacagim.

Birden ¢ok kosulu ayni sayida sinayip yanhg bir genellemeye kargi ornek bulacagim.

1. Bolunebilme neyi anlatir?

24 nesneyi altisarh gruplara ayirinca dort grup olur ve hi¢ nesne artmaz: 24 = 6 x 4 .Bu
yuzden 24, 6'ya kalansiz béluntir; 6, 24'Un bir garpanidir. 25 nesneyi altisarli gruplarsan bir
nesne artar. 25 = 6 x 4 + 1. Dolayisiyla 25, 6'ya kalansiz bélinmez.

Buradaki bolenler sifirdan farkli pozitif dogal sayilardir. Sifira bdlme yapilmaz. 0, her
pozitif saylya kalansiz bolinur (@ = d x 0), fakat sifir bolen olarak kullanilamaz.

2. Birler basamagi neden yeterli olabilir?

248 = 24 x 10 + 8. ik 24 onluk hem 2'serli hem 5'erli hem 10'arli gruplara artansiz
ayrilabilir. Karari yalniz kalan 8 birlik belirler:

Bolen Birler basamaginda aranacak Neden?
rakam
2 0,2,4,6,8 Onluklar zaten 2'ye béllnur; son rakam da
cift olmall.
5 0 veya 5 Onluklar 5'e bolunur; son rakam 0 ya da 5
olmali.
10 0 Onluklardan sonra birlik artmamali.

Ornek: 235'in son rakami 5'tir; 5'e boliinir, 2'ye veya 10'a bdliinmez. 240'in son rakami
0'dir; Gginun de katidir. 2 x 5 = 10 oldugu igin 2 ve 5'e birlikte bolinen bir dogal sayinin
son rakami O olur.



316'nin basindaki 31 onlugun tek/¢gift olmasina neden bakmiyoruz? 31 x 10 ifadesini
2'ye bolmeyi dene.

Kalanla kontrol: 248'i 5'erli grupladigimizda 24 onluk, 5'e bolundugu icin karar 8 birlikten
gelir. 8 = 5 + 3; dolayisiyla 248'i 5'e bdlersek 3 artar. Kural yalniz “evet/hayir” demez,
artanin nereden geldigini de gosterebilir.

3. Rakamlar toplami 3 i¢in neden caligir?

231 = 2 x 100 + 3 x 10 + 1.YUzlugun igindeki 99, onlugun igindeki 9 Uger Uger tam
gruplanir:

231 =2 x99 + 3 x 9 + (2 +3 +1).

ilk iki parga 3'e kalansiz bélindlig icin son parca, yani rakamlar toplami 6, karari verir. 6,
3'e bolunur; dyleyse 231 de 3'e bolunur. 232 igin toplam 7'dir; 3'e bolunmez.

Binlik icin de 1000 = 999 + 1 oldugundan ayni digunce surer. Bir dogal sayi, rakamlari
toplami 3'e boliinliyorsa 3'e boluiniir. Tersi de dogrudur: 3'e bolinen sayinin rakamlari
toplami da 3'e bolundr.

.= Gozumlu ornek

4305i¢in 4 + 3 + 0 + 5 = 12; 12 tgerli gruplanir. Bu nedenle 4 305, 3'e bolunur.
Son rakam 5 oldugdu igin 5'e de bolundur, fakat 2'ye ve 10'a bolunmez.

4. Ayni dusunce 9 i¢in de gecgerli mi?

10 = 9 + 1, 100 = 99 + 1, 1000 = 999 + 1:9'un katlarindan sonra her basamakta bir
birlik kalir. Bu nedenle rakamlar toplami 9'a boliinen sayi 9'a boluniir ve tersi de
dogrudur. Ornegin 729 icin 7 + 2 + 9 = 18; 18 hem 3'ln hem 9'un katidir.

9'a bolunen her sayi 3'e de bolunur, gunku 9 Ug tane 3'tur. 3'e bollinen her sayi 9'a
bolinmez: 12'nin rakamlari toplami 3'tur; 12, 3'e bolunur fakat 9'a bolinmez.

18'in rakamlari toplami 9'dur ve kendisi de 9'a bolunur. 12'nin toplami 3'tur. Bu iki ornek
“Q'a bollnurse 3'e bolunar” ile “3'e boltnurse 9'a bolunur” cimlelerinin neden ayni
olmadigini nasil gosterir?



5. 4'e bolunmek i¢cin neden son iki basamaga bakariz?

Bir sayiyi yuzlukler ve geriye kalan son iki basamak olarak ayirabiliriz: 1 248 = 12 x 100
+ 48 . YUzluklerin hepsi 4'e bolunur; ginkd 100 = 4 x 25 tir. Bu ylzden yalniz 48'i
incelemek yeterlidir. 48 = 4 x 12, Oyleyse 1 248, 4'e bolunir. 1 246 icin son iki basamak
46'dir; 46 = 4 x 11 + 2, dolayisiyla 4'e bolunmez.

Kural: Son iki basamagin olusturdugu sayi 4'e kalansiz bolinUyorsa butlun sayi da 4'e
bolunur. 00 , 4'e bolunar; érnegin 1 200 bolundr. Tek basamakli bir sayiyr dusunurken 6nune
0 koyabilirsin: 8 icin son iki basamag@i 08 gibi oku. 8 bolunur, 6 bolinmez.

Say1 Son iki basamak Karar ve gerekge

316 16 16 = 4 x 4; bolundr.
318 18 18 = 4 x 4 + 2; bolinmez.
1204 04 4 =4 x 1;bolundr.

“Son rakami ¢iftse 4'e bolunar” yanhs. 14 cifttir fakat 14 = 4 x 3 + 2. 4'e bolunen her
sayl 2'ye de bolunur; tersi dogru degildir.

6. 6'ya bolunmek i¢in iki kogul neden birlikte gerekir?

6 = 2 x 3 oldugundan 6'nin her kati hem ¢ift hem de 3'lin katidir. Tersi de gegerlidir: Bir
sayl 3'Un katiysa 3 x k bigimindedir. Bu sayi ¢ift oldugunda k de ¢ift olmak zorundadir;
cunkul tek k ile tek 3'Un ¢carpimi tek olur. O hdlde k = 2 x m yazabilirizve sayl 3 x 2 x m
= 6 x m olur. Bu yuzden bir dogal sayi hem 2'ye hem 3'e bollinliyorsa 6'ya bolunur.

Pratikte iki soruyu sirayla sor: Son rakam ¢ift mi? Rakamlar toplami 3'e boluniuyor mu?
234 igin son rakam 4, rakamlar toplami 2 + 3 + 4 = 9; iki kogul da dogru ve 234 = 6 x
39 . 224 ifttir ama rakamlar toplami 8'dir; 6'ya bolinmez. 225 in rakamlar toplami 9'dur
ama sayI tektir; yine 6'ya bolinmez.

& Onemli ayrim

“2 ve 3'e bolunurse 6'ya bolunar” kuralini her iki bolen igin kort kérine kullanma.
Ornegin 12 hem 2'ye hem 4'e béluniir; fakat 8'e boliinmez. iki kosulun birlikte neden
yeterli oldugunu ayrica gerekgelendirmeliyiz.



7. Ayni sayida birden ¢ok kurali nasil kullanirbm?

Once hangi basamagda baktigini sdyle, sonra karar ver. 1 260 sayisinda son rakam 0
oldugu igin 2, 5 ve 10'a bolundr. Son iki basamak 60 = 4 x 15 oldugu i¢in 4'e bolundr.
Rakamlar toplami 1 + 2 + 6 + @ = 9 oldugu igin 3 ve 9'a bolunur. Hem 2 hem 3 kosulu
saglandigindan 6'ya da bolunur. Tek bir sayi yedi kurali birden saglayabilir.

1 248 ise 2 ve 4'e bolunur, fakat rakamlar toplami 15 oldugu i¢in 3'e bolunurken 9'a
bolinmez; 2 ve 3 kosullari birlikte saglandigi igin 6'ya da bolunur. Son rakami 8 oldugu igin 5
veya 10'a bolinmez. Kararlarini tek tabloda toplamak, bir kosulu unutmani onler.

Bolen 2 3 4 5 6 9 10
Hizli Son Rakamlar Son iki Son 2ve 3 Rakamlar Son
kontrol rakam  toplami basamak rakam birlikte  toplami rakam
cift 3'Un kati 4'Un kat 0 veya 9'un kati 0
5

Neden tablonun satirlarn farkhi? 2, 5 ve 10 icin onluklarin; 4 igin yUzlUklerin; 3 ve 9 i¢in 10
= 9 + 1 bi¢imindeki pargalarin nasil gruplandigina baktik. 6'yi ise iki dogru kogulu
birlestirerek bulduk. Bunlar ezber cumleleri degil, basamak sisteminden ¢ikan kisa yollardir.

¢ Kontrol aligkanhgi

Kurali say! yerine koyarak sinamayi unutma. “Sonu 5 ise 5'e béltnir” derken dogal
sayI ve pozitif bolen kosullarini koruyoruz.

Kendim deneyim — bagimsiz sorular

Coézumleri 6nce kendi distincenle yaz. Bagimsiz sorularin cevaplari bu notta yer almaz.

1. (OKN-01) 248, 255 ve 270 sayilarini 2, 5 ve 10'a bdllinebilme bakimindan bir tabloya
yerlestir. 270 icin U¢ kararini da acikla.

2. (OKN-02) 432 ve 431 sayilarindan hangisi 3'e bolunur? Rakam toplamlarini goster.

3. (OKN-03) 231 = 2 x 100 + 3 x 10 + 1 esitliginden yararlanarak 231'in 3'e neden
bolundugunu kendi sozlerinle agikla. Ayni aciklama 232'ye neden uymaz?

4. (OKN-04) 402 sayisindaki kutuya hangi rakamlar yazilirsa sayi 3'e bolunur? Butin
olasiliklari yaz. Tek yanit mi var?

5. (OKN-05) 135 ve 930 sayilarinin 2, 3, 4, 5, 6, 9 ve 10'dan hangilerine bolundugunu
gerekgelendir. Her sayi igin dnce son rakami, sonra son iki basamagi, sonra rakamlar
toplamini incele.



6. (OKN-06) Bir 6grenci “0, 5'in kati degildir; ¢inku hig¢ begli grup yapamadim” diyor. @ = 5
x @ esitligini kullanarak iddiayi degerlendir. Sifir bdlen olabilir mi?

Biraz Daha Dugun! — segmeli

7. (OKN-07) “Bir sayi hem 2'ye hem 5'e boltnuyor ama 10'a bolinmuyor” iddiasi dogru
olabilir mi? Son rakamdan hareketle agikla.

8. (OKN-08) 704 sayisi 9'a bélinsun. Kutuya hangi rakam gelmeli? Kararini rakamlar
toplamiyla ve carpma islemiyle kontrol et.

9. (OKN-09) 316 ve 318'in ikisi de cifttir. Hangisi 4'e bdlintr? Son iki basamakla acgikla; “cift
olmak 4 icin yeterlidir” iddiasini degerlendir.

10. (OKN-10) 234, 224 ve 225 sayilarinin her biri igin 2 ve 3 kosullarini ayri ayri kontrol et.
Hangileri 6'ya bolunlr? Yalniz bir kosulu saglayanlari da goster.

11. (OKN-11) 1 260 sayisini 2, 3, 4, 5, 6, 9 ve 10 bakimindan incele. Her “evet” kararinin
hangi basamak ya da iki koguldan ¢iktigini yaz.

12. (OKN-12) “Hem 2'ye hem 4'e bollinen her sayi 8'e de bolunir” iddiasi dogru mu? 12'yi
sinayarak bir karsi 6rnek yaz. Bu durum neden 2 ve 3'ten 6'ya gecisle ayni degildir?

Ozet

Basamaklarin yapisini bildigimizde uzun bélme gerekmeden karar verebiliriz. 2, 5 ve 10 igin
son rakam; 4 icin son iki basamak; 3 ve 9 icin rakamlar toplami kullanilir. 6 icin hem 2 hem 3
kosulunu arariz. Kurallarin glicu, ezberlenmelerinden degil neden galigtiklarinin
aciklanabilmesinden gelir. Tum basgliklari tek oturusta bitirmek zorunda degilsin; dnce temel
kurallari ¢alis, 4 ve 6 ile ¢oklu kararlari ikinci turda dene.



