Ogrenci Konu Notu 06 — Bulusma Noktasi: EBOB ve
EKOK

Bu derste neler yapabilecegim?

iki sayinin ortak pozitif bélenlerini ve pozitif katlarini ayri listelerden bulacagim.
En blyuk ortak boleni (EBOB) esit paylagim, en kig¢uk ortak kati (EKOK) bulusma
problemiyle iligkilendirecegim.

Asal ayrigimlarla buldugum sonucu liste ve garpimla kontrol edecegim.

“En buyuk” ile “en kuguk” sozlerinin hangi kimede kullanildigini agiklayacagim.

1. Once iki farkl soru

Paylasim: 12 kirmizi ve 18 mavi pul, hi¢ artmadan ayni igerikli paketlere konacak. En fazla
kag paket yapilabilir? Paket sayisi hem 12'yi hem 18'i bolmelidir. 12'nin pozitif garpanlari
1,2,3,4,6,12; 18'inkiler 1,2,3,6,9,18 . Ortak bdlenler 1,2,3,6 . En buyugu 6dir; alti
paketin her birine iki kirmizi, G¢ mavi pul duger.

Bulugma: Biri 12, digeri 18 dakikada bir ¢alan iki zil ayni anda g¢aliyor. Baglangigtan sonraki
ilk ortak calma kag¢ dakika sonra? 12'nin pozitif katlar 12,24,36,48,...; 18'inkiler
18,36, 54, .. . ilk ortak pozitif kat 36dir.

iki soruda “ortak” sdzii var; fakat birinde bélen, ébiriinde kat ariyoruz. Baslangi¢ ani 0 da
ortak galma anidir, ama “sonraki ilk” igin 0'1 degil ilk pozitif ortak kati segeriz.

2. EBOB: ortak bolenlerin en buyugu

18'in bolenleri 1,2,3,6,9,18, 24'Un bolenleri 1,2,3,4,6,8,12,24 . Ortak bolenleri
1,2,3,6 dir. EBOB(18,24)=6. 6 her iki sayiy! da kalansiz boler. 12, 24'G boler ama 18'i
bdlmez; “buylk” olmasi yetmez, dnce ortak olmali.

Yontem: (1) Her sayinin pozitif bélenlerini eksiksiz yaz. (2) iki listede de bulunanlari isaretle.
(3) Bu kisa listenin en buyugunu seg. Listeleme kiuguk sayilarda guvenilir bir kontroldar.

“En buyuk bolen” demiyoruz; en buyilik ortak bolen diyoruz. Her sayinin kendisi
bolenidir ama diger sayiyi1 bolmeyebilir.



3. EKOK: ortak pozitif katlarin en kiigugu

8'in katlar 8,16,24,32,40,48,..; 12'ninkiler 12,24,36,48, ... Ortak pozitif katlar 24, 48, ...
diye gider. EKOK(8,12)=24. iIk kargilagtigimiz ortak sayiyi segeriz. 8 x 12=96 da ortaktir,
fakat en kuguk degildir.

Kontrol: 24 + 8=3 ve 24 + 12=2 . 24'ten kuguk pozitif 8 katlari 8 ve 16'dir; ikisi de 12'nin
kati degildir. Bu yuzden daha kuguk bir ortak pozitif kat yoktur.

6 ile 9 icin “6%x9=54, dyleyse EKOK 54" diyen 6grenci hangi kuguk ortak kati atladi?

4. Ayni cift icin iki sonug

20 ve 30'u inceleyelim. 20'nin bolenleri 1,2,4,5,10,20 ; 30'unkiler 1,2,3,5,6,10,15,30 .
Ortak bolenler 1,2,5,10 ; EBOB=10. Pozitif katlar arasinda 20,40,60 ve 30,60 bulunur;
EKOK=60.

Sayi ¢ifti EBOB EKOK Dogrulama

12 ve 18 6 36 6 ikisini boler; 36 ikisinin katidir.
8ve 12 4 24 4 ikisini boler; 24 ikisinin katidir.
20 ve 30 10 60 10 ikisini boler; 60 ikisinin katidir.

EBOB sayilardan buylik olamaz; EKOK sayilardan kiiguk olamaz (pozitif sayilar icin). Bu
iki sinir sonucu denetlemekte ise yarar; ama tek basina dogru yaniti kanitlamaz.

5. Asal carpanlarla ikinci yol

Ders 05'te 18=2 x 32, 24=23 x 3 yazmayi 6grendik. Her iki sayida bulunan kopyalari
secgersek bir 2 ve bir 3, yani 2x3=6 elde ederiz: EBOB. Her iki sayinin ihtiyacini da
karsilayacak kadar kopya secersek ug 2 ve iki 3, yani 23x32=72 elde ederiz: EKOK.
Burada 6rnegin 72+18=4, 72+24=3; kugUk ortak pozitif kat olmadigini kat listeleriyle de
goruruz.

Asal say1 18'de kag kez? 24'te kag kez? Ortak bdlen igcin Ortak kat igin
2 1 3 1 3
3 2 1 1 2



Kisa kurall ezberlemeye baslamadan nedenini sdyle: Ortak boélen, iki sayidan birinde
olmayan kopyay! kullanamaz. Ortak kat, sayilardan birinin istedigi kopyayi eksik birakamaz.
Ayni mantik baska asal sayilar i¢in de gecerlidir.

¢ Carpimla sinama

Pozitif iki sayi icin EBOB x EKOK = sayilarin carpimi. 18 ve 24'te 6 x 72 = 432,
18 x 24 = 432 . Bu esitlik iyi bir kontroldur; listenin veya asal kopyalarin neden dogru
secildigini anlatmanin yerini tutmaz.

6. Aralarinda asal sayilar

8'in pozitif ¢garpanlari 1,2,4,8; 15'inkiler 1,3,5,15 . Ortak tek bdlen 1 oldugundan
EBOB(8,15)=1 ve sayilar aralarinda asaldir. iki sayinin kendisinin asal olmasi gerekmez: 8
ve 15 bilesiktir. Ortak asal ¢carpanlari oimadigindan ilk ortak pozitif kat 8x15=120 olur.

EBOB=1 olmasi “iki sayinin da asal” oldugu anlamina gelmez. EKOK her zaman
carpim da degildir: 8 ve 12'nin EKOK'u 24'tlr, 96 degil.

7. Sorunun dilinden yonteme ge¢

“En fazla kag esit igerikli paket?” sorusunda paket sayisi her miktari bélmelidir: ortak bdlen,
sonra en biylgu. “ilk kez yeniden birlikte ne zaman?” sorusunda siire ikisinin de kati
olmalidir: ortak pozitif kat, sonra en kigugu. Kelimeleri kdr ezberleme; hangi niceligin bolen
veya kat oldugunu cimleyle acikla.

Ornegin 24 kirmizi ve 36 mavi bilyeden ayni igerikli en gok 12 paket yapilir; pakette
24+12=2 kirmizi ve 36+12=3 mavi bulunur. 6 ve 8 dakikada bir ¢alan iki alarm ayni anda
saat 09.00'da calarsa sonraki birliktelik EKOK(6,8)=24 dakika sonra, 09.24tedir.

Kendim deneyim — bagimsiz sorular

Yanitla birlikte liste, asal kopya veya bdlme-garpma gerekgesi yaz.

1. (OKN-01) 18 ve 24'Un ortak pozitif bolenlerini listele. EBOB'u ve neden daha buyuk ortak
bdlen olmadigini sdyle.

2. (OKN-02) 8 ve 12'nin 50'ye kadar pozitif katlarini yaz. ilk ortak pozitif kat hangisi?

3. (OKN-03) 20 ve 30 icin EBOB ile EKOK'u iki ayri yontemle bul. Sonuglarini garpimla
kontrol et.



4. (OKN-04) 9 ve 15 dakikada bir yapilan iki etkinlik ayni anda bashyor. Bir sonraki ortak
baslangi¢ ka¢ dakika sonra? Neden ortak bélen aramadin?

5. (OKN-05) 8 ve 15 aralarinda asal mi? Her ikisi bilesik olmasina ragmen kararini ortak
bolenlerle acikla.

6. (OKN-06) 12 ve 18 icin EBOB x EKOK = 12 x 18 esitligini sayisal olarak kontrol et. Bu
kontrol tek basina “en kiguk” ve “en buyuk” oldugunu ispatlar mi?

Biraz Daha Dusun! — se¢gmeli

7. (OKN-07) 24 kirmizi ve 36 mavi boncuktan hi¢ artirmadan ayni igerikli en ¢ok kag paket
yapilir? Bir paketin icerigini yaz.

8. (OKN-08) 6 ve 8 dakikada bir ¢alan iki alarm 09.00'da birlikte ¢aldi. Bir sonraki ortak
¢alma saat kagta? Baslangi¢ anini neden yanit saymadin?



